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Sectiunea H1 — Filiera tehnologica

XI. Osztély
1.Feladat
1 0 0
Adottaz M = {M(a) = ( 0 a O) /a € (0; +oo)} halmaz.
lna 0 1

a) Igazold, hogy az M halmaz barmely két matrixanak szorzata, az M halmaznak egy matrixa!
b) Hatarozd meg az (m,n), m > n, nemnulla természetes szamparokat ugy, hogy az M halmaz M (m)
si M(n) matrixai esetén teljesiiljon az alabbi Gsszefliggés:
det(M(m) - M(n)) — det(M(m)) — det(M(n)) = 2024.
¢) Hatarozd meg azokataz M(a) € M, a € N*matrixokat, amelyre létezik n € N* tigy, hogy M"(a) =

M (4096).
2.Feladat
1 —x 0
Adottaz M = {A(x) = (0 1x2 0> /x € R} matrixok halmaza.
x —— 1
2

a) Igazold, hogy barmely matrix az M halmazbol invertalhato és inverze az M halmaznak eleme!

b) Igazold, hogy az A(a)-X = A(b),ahol XeM;(R) és A(a), A(b) € M, egyenlet megoldasa az M
halmaznak eleme!

c) Szamitsd ki: [A(2)]?0%4.

3. Feladat

2
+5x+3, x<-1

Adottaz f:R - R, ={x XS
fiR =R, f(x) ax’+ax—1, x> -1

a) Igazold, hogy barmely a € R* esetén, az f fiiggvény folytonos!

fuggvény, ahol a € R*,

b) Hatarozd meg az a nemnulla valés szamot gy, hogy az f fiiggvény derivalhato legyen az x, = —1
pontban!
¢) Igazold, hogy barmely a > % esetén az f fliggvénynek egyetlen megoldasa van az I = [0; 2]

intervallumban!

4. Feladat

A derékszogli koordinata-rendszerben egy Ut az y = vx + 1 egyenlet gérbéjén helyezkedik el, és
Osszekoti az A, B, C és D varosokat, amelyeknek abszcisszai 0, 3,aésbh, 0 < a < b.
A C varoson keresztul autdpalya épul, amely érinti az utat és parhuzamos az A és B varosok altal
meghatarozott egyenessel.
a) Hatarozd meg a C véros koordinatait!
b) Hatarozd meg a D varos abszcisszajat tudva azt, hogy az A, B és D varosok kozotti foldrész teriilete
3 (m.e)?.

Meaqieqyzés: Munkaidd 3 éra; Minden feladat kételezd; Minden feladatot 0-t6l 7-ig pontoznak.



