Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 3
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
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1. Igazolja, hogy 2[{1,1+0,3)-1,8=1.

2. Adott az f:R - R, f (x) =2x+4 fuggvény. Hatdrozza meg az a valds szdmot dgy, hogy
teljesiiljon az f (a) =alf (0) egyenléség!

3. Oldja meg a valds szdmok halmazdban a V2 —x =+ X +x-1 egyenletet!

4. Hatirozza meg annak a valésziniségét, hogy véletlenszerlien kivédlasztva egy egyjegyll n

természetes szamot, az teljesitse az n’>10 egyenldtlenséget!
5. Az xOy derékszogli koordindta-rendszerben adottak az A(1,4), B(2,0) és C (8,2) pontok.

Hatdrozza meg az A pont és a BC szakasz felezdpontja kozotti tdvolsagot!
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6. Az A-ban derékszogli ABC hdromszogben BC =10 és sin B :g. Igazolja, hogy AC =4.

II. FELADATSOR (30 pont)
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1. Adottak az I, = 0 1 és A(x)= ey
-X —4ZX

J matrixok, ahol x valds szam.

a) Igazolja, hogy det(A(l)) =1.
b) Igazolja, hogy A(2)A(1)+3A(-2)=161,.

oo . 1 (o
¢) Hatdrozza meg azt az m nulldtdl kiilonboz6 egész szdmot, amelyre a B (m) :—A(—m) matrix az
m

A (m) matrixnak az inverz matrixa!

2. Adottaz f = X3 -3X%2-3X +a polinom, ahol a valds szdm.

a) Ha a =1, igazolja, hogy f(-1)=0.

b) Hatdrozza meg azt az a valds szdmot, amelyre teljesiil a 3x; +3x, +3x;3 — x;x,x3 =3 egyenldség,
ahol x;, x, és x3 az f polinom gyokei!

¢) Ha a =9, hatdrozza meg az f polinom gyokeit!

III. FELADATSOR (30 pont)
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1. Adottaz f:R - R, f(x) =2 fiiggvény.

X

a) Igazolja, hogy f'(x) :w, xOR.
e

b) Hatirozza meg az f fiiggvény grafikus képén elhelyezkedé x =0 abszcisszji pontban az f
fliggvény grafikus képéhez hizott érintd egyenletét!
¢) Bizonyitsa be, hogy —4¢” < f (x) <é, barmely x D[—3, 4] esetén!

2. Adott az f:(0,+00) >R, f(x)=6x+2lnx

fliggvény.
X

3
a) Igazolja, hogy J(f(x) _2In x]dx 15,
x
2

b) Igazolja, hogy j.(f(x) —6x)dx =1.
1
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, o NEONS :
5p | ¢) Hatdrozza meg azt az a valds szamot, amelyre I —L+f (x)lnx dx =af (e )
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