Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info
Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. FELADATSOR (30 pont)
Sp | 1. Adotta z; =1-i ésa z, =2+i komplex szdm. Igazolja, hogy 2z, +iz, =1.

Sp | 2. Adott az f:R - R, f (x) =x+3 fiiggvény. Hatdrozza meg azt az a valds szdmot, amelyre
(72 F)(a)=9.

Sp | 3.0ldjamega 2x% =3x+2=x egyenletet a valés szamok halmazan!

S5p | 4. Hatdrozza meg annak a valdszinliségét, hogy a kétjegyli természetes szdmok halmazabdl

véletlenszeriien kivédlasztott szadm osztdja legyen a 25 _nak!

5p | 5. Az xOy derékszogii koordindta-rendszerben adottak az A(0,1), B(5,0), C(6,3) és D(a.b)
pontok, ahol a és b valés szamok. Hatarozza meg az a és b értékét, tudva azt, hogy az AC és a
BD szakasznak ugyanaz a felez&pontja!

Sp | 6. Az A -ban derékszogli ABC haromszogben AB =2 és tgB =3. Igazolja, hogy BC = 2./10

II. FELADATSOR (30 pont)
2-3x 0 X
1.Adottaz A(x)=| 0 2 0 | métrix, ahol az x val6s szdm.
9x 0 2+3x

5p | a) Igazolja, hogy det(A(l)) =8.

5p | b) Igazolja, hogy A(x) DA(y) = 2A(x+ y), barmely x és y valds szdm esetén!

Sp | c) Hatdrozza meg azokat az x valds szdmokat, amelyekre (A(x) + A(3x)) D4(2x) = 4A(x2)
2. Adottaz f =aX 3+3x2-aX -6 polinom, ahol a nullatdl kiillonbdzd valds szam.

5p | a) Igazolja, hogy f (1) =-3, barmely nulldtdl kiilonbozé a valds szam esetén!

Sp | b) Az a=1 esetén hatdrozza meg az f polinomnak a g =X 243X -1 polinommal valé osztdsi
hanyadosat és maradékat!
5p | ¢) Hatdrozza meg azt az a nullatdl kiilonboz6 valés szdmot, amelyre (1 +x ) (1 +x, ) (1 + x3) =1, ahol

X, xp és x3 az f polinom gyokei!

III. FELADATSOR (30 pont)
1. Adottaz f: (0, +00) - R, f(x) =2x+In iz fiiggvény.
x
, 2(x+1)°
5 "(x)=——, x00(0, .
p | a) Igazolja, hogy f'(x) Ge2) x0(0,+o)

5p | b) Hatdrozza meg az f fliggvény ferde aszimptotjanak egyenletét a +oo felé!
5p | ¢ Igazolja, hogy az f fliggvény bijektiv!

2
2. Adott az f:(—1,+00) - R, f(x) =7 5 fliggvény.
(x+1)
3
5p | a) Igazolja, hogy [ f(x)(x+1) dx=9.
0
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S5p | b) Igazolja, hogy J.Jf (x)(x +1)dx =1-In2.
0
()

ex

5p | ¢) Igazolja, hogy annak a sikidomnak a teriilete, amelyet a g:R - R, g(x) = fliggvény

grafikus képe, az Ox tengely, az x=-1 és az x =1 egyenletii egyenesek hatarolnak, z(e—__:l)-gyel
e

egyenld!
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